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Resumo

Este artigo tem o objetivo de fazer uma leitura da pesquisa de mestrado intitulada Uma Leitura da Producéo de
Significados matematicos e ndo-matematicos para dimenséo, realizada por mim. Nessa leitura eu apresento o que
foi feito no mestrado, cujo objetivo foi proporcionar aos professores e outros possiveis leitores uma
experimentagdo variada de diferentes leituras de dimensdo na matematica e no cotidiano usual, tendo como base
principal os pressupostos teéricos do Modelo dos Campos Semanticos, elaborado por Romulo Campos Lins. Por
se tratar de uma producao de significado minha para um trabalho que desenvolvi, produzo uma leitura plausivel
dele e acrescento complementag6es decorrentes de processos de teorizagoes.
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Abstract

This paper aims to make a reading of the master's research titled A Reading of mathematical and non-mathematics
production of meanings for Dimension, held by me. In this reading, I present what I did in the master’s research,
whose objective was to provide teachers and other potential readers a varied experimentation with different
readings for dimension in mathematics and the usual daily life. The main theoretical bases are the assumptions of
the Model of Semantic Fields, elaborated by Romulo Campos Lins, PhD. This article is about my own production
of meaning for a research developed by myself, so | produce a plausible reading of it and | make additions resulting
from theorization processes.
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Quando se faz uma tese ou uma dissertacdo ou outro tipo de trabalho académico, na
maioria das vezes, ndo se tem um esgotamento de possibilidades, ou seja, colocamos um fim
ou uma conclusdo momentanea e a0 mesmo tempo abrimos um vasto horizonte de leituras
possiveis e futuras pesquisas.

Neste artigo, apresento uma pesquisa de mestrado realizada por mim — inserida em um
projeto maior de formacé&o de professores (LINS, 2006) — no Programa de P6s-Graduagéo em
Educagdo Matematica da Unesp de Rio Claro, com a orientagdo do Professor Doutor Romulo
Campos Lins, cujo titulo ¢ Uma leitura da producdo de significados matematicos e nao-
matematicos para dimenséo (JULIO, 2007).

Para a realizacdo da pesquisa, utilizei 0 Modelo dos Campos Semanticos (MCS), um
modelo epistemoldgico, elaborado por Romulo Campos Lins (LINS 1999, 2004a, 2004b), como
base teorica principal. A pesquisa foi composta com: momentos/capitulos de explicitacdes
teoricas, trés episodios — Dimensdo em falas cotidianas, O jardim matematico e dimensdo em
uma disciplina matematica e, Uma constituicao histérica da algebra linear — e, finalmente, o
fechamento dela na forma de Gltimas consideragdes.

Neste artigo coloco-me na posi¢do de leitora de uma obra da qual fui autora, o que
significa uma producéo de significado minha para Julio (2007). Isso precisa ser compreendido
na perspectiva do MCS. O MCS tem varias nogdes, sendo as centrais as noc¢des de significado,
objeto e conhecimento. As nog¢des de significado e objeto foram fundamentais ja que me
proponho a produzir significados, sendo significado entendido como tudo o que se pode e
efetivamente se diz de um objeto em uma certa situacdo (LINS, 1999, 2004a, 2004b) e objeto
¢ “algo arespeito de que se [diz] algo” (LINS, 20044, p. 114). Dessa forma, produzir significado
é falar a respeito de um objeto, que neste artigo € falar de Julio (2007).

Outras no¢Bes do MCS também foram importantes, como as de autor, residuo de
enunciagdo e leitor, que o0 MCS apresenta como elementos da comunicagéo. Quando escrevi a
dissertagdo, o fiz na posicdo de a autora, que é quem produz uma enunciagéo, e direcionada
para um leitor (interlocutor) constituido por mim, ou seja, um ser cognitivo que eu acredito que
“diria o que estou dizendo e aceitaria/adotaria a justifica¢ao que me autoriza a dizer o que estou
dizendo” (LINS, 2012, p. 19).

O que foi escrito na dissertacdo € um residuo de enunciacdo. Um residuo de enunciacao
¢ “Algo com que me deparo e que acredito ter sido dito por alguém” (LINS, 2012, p. 27). Ainda,
segundo Lins, (2012), “isto coloca uma demanda de producdo de significado” (LINS, 2012, p.
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15) que pode ser atendida por meio de falas, ou seja, por meio da producdo de significado pelo
0 leitor desse algo. Essas falas ndo sé&o somente no sentido da oralidade. Podem ser, por
exemplo: coisas escritas num papel, gestos, sons, arranjos de coisas, desenhos.

Isso posto, a partir de um residuo de enunciagdo, no nosso caso, 0 que foi escrito na
dissertacdo, o leitor produz significado para ele falando na direcdo de um autor (interlocutor),
que ele constitui e “uma vez que a producdo de significado acontece numa enunciagao, 0 leitor
s0 se institui como tal na medida em que é autor, o autor. [...]. Ao ler, o leitor € 0 autor” (LINS,
2012, p. 14). E é por essa fusdo que eu me coloco na posicao de a leitora-autora, que nao é
“coautor[a] nem intérprete nem nada de um possivel “o autor original”” (LINS, 2012, p. 14)
para produzir significado para o residuo de enunciacdo Julio (2007), mapeando o que foi feito,
vendo onde Julio (2007) — o eu e o também n&o eu daquele tempo — estava nesse processo e 0
que pode ser acrescentado hoje.

Considero importante sublinhar que, ao ler um residuo de enunciacdo, isto &, produzir
significado para ele, ndo procuro verificar se defini¢ces ou falas sdo melhores ou piores, se sdo
verdades ou ndo, mesmo porque quando algo é verdade para alguém, esse alguém ndo é um
individuo isolado e sim um individuo de praticas sociais e culturais, que compartilha

interlocutores — espacos comunicativos —, para 0s qualis tais verdades séo legitimas.

Significados matematicos e ndo-matematicos e leitura plausivel

Para fazer uma leitura da producéo de significados matematicos e ndo-matematicos para
dimensdo, precisava explicitar o que considerava por significados matematicos e por
significados ndo-matematicos. Esse modo de categorizacdo — que pode se alterar, indicando ndo
ser fundado em propriedades substanciais, essenciais de algo — se pautou na caracterizagao de
matematica do matematico e de matematica do professor de matematica feita por Lins (LINS,
2004a) e a nocao de atividade matematica caracterizada na dissertacdo a partir das discussoes
de Lins (2004a).

A matemaética do matematico pode ser vista como modos legitimos de producédo de
significados para a Matematica, sendo Matematica aquilo que o matematico faz quando ele diz
que estd fazendo matematica (Lins, 2004a). Os modos legitimos de producéo de significados
para a Matematica sdo dados pelos aspectos definicionais, internalistas e simbélicos. O primeiro

aspecto pode ser visto da seguinte forma: uma vez que as coisas foram definidas, ou seja, que
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foi dito o que elas séo, essas defini¢des permanecem intocadas (LINS, 2004b) até que isso seja
explicitamente alterado e aceito na comunidade dos matematicos. No aspecto internalista,
“quando o matematico define um objeto, ndo cabe a discussao de se esta definigdo corresponde
bem ou ndo a algo fora da propria Matematica” (LINS, 2004a, p. 95). J& os simbolicos
significam que “os objetos sdo conhecidos ndo no que eles sS40, mas apenas em suas
propriedades, no que deles se pode dizer” (LINS, 20044, p. 96). Cabe dizer que a legitimidade
ndo é dada em funcdo de algum critério 16gico ou empirico e sim ao fato de que compartilhamos
interlocutores.

Uma das defini¢cdes de dimensao no terreno da matematica do matematico ¢: “Se V ¢
um espaco vetorial de dimens&o finita, a dimenséo de V é definida como sendo o nimero de
elementos de uma base de V.” (HOFFMAN e KUNZE, 1970, p. 46). Esta definigdo permanece
inalteravel na disciplina de Algebra Linear, podendo haver definicdes equivalentes. No entanto,
a producao de significados para dimensao ndo permanece inalteravel. Silva (2003) mostrou em
sua tese de doutorado, ao propor um problema para ser investigado em uma disciplina de
Algebra Linear, que alguns alunos falavam sobre dimensdo na perspectiva da Geometria
Euclidiana como, por exemplo, um plano tem dimensdo 2 por ter comprimento e largura. 1sso
os distanciava da resolucdo do problema que requeria a definicdo de dimensdo tal como
enunciada na Algebra Linear.

Antes de apresentar a defini¢do de dimensédo mencionada, Hoffman e Kunze (1970, p.
43) dizem: “[...] Apesar de associarmos usualmente “dimensao” a algo geométrico, precisamos
encontrar uma defini¢do algébrica adequada de dimensao de um espago vetorial [...].”. Essa fala
nos mostra 0os matematicos usando analogias. Além de analogias, eles também elaboram
conjecturas, se valem de exemplificagbes, mostram certas motivacdes, associam
conteddos/assuntos, o que pode ser visto como atividade matematica, algo que os matematicos
usam em seu dia a dia de fazer matematica, mas que a partir do momento que constituem
publicacbes como artigos, livros, ou seja, producOes bibliograficas, essas analogias,
exemplificagOes, motivagOes, associa¢des sdo varridas das mesmas.

Significados matematicos estao relacionados a um processo de producdo de significados
gue sejam plausiveis para a comunidade matematica, isto é, dizermos coisas que, de acordo
com a caracterizacdo de matematica do matematico, um matematico diria, com as justificacdes
que produzimos no contexto de uma atividade. Por exemplo, produzir significados para

dimenséo dentro da Algebra Linear do ponto de vista da Algebra Linear. Os significados n&o-
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matematicos estdo relacionados com coisas que um matematico ndo diria ao falar como um
matematico no interior de uma atividade. Por exemplo, “nova dimensdo de refrescancia” ou
“empresas de média dimensdo” para resolver problemas da Algebra Linear.

Na matematica do professor de matematica s@o aceitos significados matematicos e nao-
matematicos, isto é, significados tanto do mundo dos matematicos e da atividade matematica
quanto de outros mundos que séo levados por professores e alunos para a sala de aula.

Essas caracterizagOes foram criticadas algumas vezes, depois da defesa da dissertacéo,
em debates académicos, ora por colocar a matematica do matematico em um patamar
privilegiado em relacdo a matematica do professor de matematica, ora como uma unidade
estavel de andlise, ora como colonizadora de outras possiveis categorizagdes matematicas.
Entretanto, elas me ajudaram a lidar com uma discusséo local e até mesmo politica na Educagéo
Matematica relacionada a formacdo de professores de matematica. Outras caracterizacdes
podem ser criadas para atender a outras demandas.

Em cursos de formacdo de professores de Matematica ainda ha um grande foco em
disciplinas dadas por matematicos praticando a matematica do matematico. No meu ponto de
vista, partir da caracterizacdo de matematica do matematico me permitiu falar do que ainda é,
de certa forma, comum na formacdo de professores de matematica, além de abrir possibilidades
de olhar de outra forma para essa formacdo: considera-la direcionada, por exemplo, para a
pratica da matematica do professor de matematica.

O processo de leitura de producdo de significados matematicos e nao-matematicos

utilizado na pesquisa, assim como neste artigo, € chamado de leitura plausivel, em que

[...] Toda tentativa de se entender um autor deve passar pelo esforco de olhar
0 mundo com os olhos do autor, de usar os termos que ele usa de forma que
torne o todo de seu texto plausivel e é aqui que devemos prestar atencao as
defini¢des que um autor propde. (LINS, 1999, p.93)

Um exemplo disso pode ser dado de acordo com a seguinte fala: “O candidato [...],
afirmou ontem, [...] ‘Podemos avangar bastante, a questdo tem dimensao nacional’”. Neste caso,
podemos pensar dimensdo como importancia ao invés de extensdo mensuravel. Como nao
retornaremos a nossa leitura de dimenséo para a pessoa que redigiu essa frase, consideramos
gue é mais coerente, € mais plausivel, pensarmos dimensdo como importancia do que relaciona-
la a extensdo mensuravel.

Nesse tipo de leitura, ndo falamos do outro — como, por exemplo a fala do candidato —,

ou melhor, ndo falamos do que o autor diz, falamos de nds, ou seja, dos significados que
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produzimos para os residuos de enuncia¢des de um autor. Quando produzo significado para as
obras de Euclides, nédo estou falando de Euclides, estou falando a partir de Euclides. Euclides
ndo diz o que € o0 espaco e uma hipdtese que torna isso coerente é que 0 espaco para a geometria
grega (representada em Euclides) € o espaco natural, do nosso senso comum (e, portanto,

obvio).

O jardim matematico e dimensdo em uma disciplina de matematica

Dimensédo, na Matematica pode ser definida de diferentes modos. Ja apresentei uma
definicdo de dimensdo na Algebra Linear, semelhante & de outros livros de Algebra Linear
consultados. Aspectos da Algebra Linear ja foram trabalhados em pesquisas envolvendo o
MCS, como € o caso de Silva (1997, 2003) e Oliveira (2002)?, e por isso ela acabou tomando
destaque na dissertacdo. Apresentei, também, na dissertacdo, defini¢cbes de dimensdo quando
se trabalha com fractais (ANTON E RORRES, 2006), na Topologia (Wright, 1996) e na
Geometria Euclidiana para explicitar ainda mais as diferencas entre elas.

A definigéo para dimensdo na Topologia é: “[...] um espago topoldgico X tem dimenséao
topoldgica m se toda cobertura C de X tem um refinamento C’ no qual todo ponto de X ocorre
no maximo em m+1 conjuntos em C’, e m é o menor de tal inteiro” (WRIGHT, 1996, p. 2).
Esta definicdo ¢ diferente da definicio dada pela Algebra Linear, que é diferente da definicio
da Geometria Euclidiana ou do que é trabalhado em teorias envolvendo fractais. Isso ocorre
porque 0s objetos com os quais essas areas lidam sdo diferentes. Como exemplificacdo, na
Algebra Linear os objetos sio: vetores, espaco vetorial, subespago vetorial, combinacéo linear,
independéncia linear e base, para, em seguida definir dimensao. Diferentemente, na Topologia
se opera com as nocBes de abertos, espacos topoldgicos, cobertura e refinamento, que séo
objetos preliminares a nocao de dimensé&o.

Dependendo dos problemas da Algebra Linear, suas resolucdes podem se aproveitar do
modo como falamos de dimensio na Geometria Euclidiana, pois “[...] Intuitivamente, R® é
tridimensional, R? (um plano) é bidimensional e R (uma reta) é unidimensional. Assim o
nimero de vetores numa base ¢ o mesmo que a dimensdo, para os espacos familiares [...]”

(ANTON E RORRES, 2006, p. 179).

22 Um histérico sobre pesquisas envolvendo Algebra Linear e MCS pode ser visto em Julio e Oliveira (2012).
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Em certos casos, dimensao de um espaco vetorial coincide com dimensédo topologica.
Isso ndo quer dizer que os objetos “dimensdo de um espago vetorial” e “dimensdo topologica”
sd0 0s mesmos: 5 metros ndo é a mesma coisa que 5 quilos. Isso faz com que na matematica do
matematico se tenha fronteiras bem definidas entre suas areas, deixando as comparacdes, as
motivacdes (como dizer que a dimensdo de uma reta é 1, tanto na topologia, quanto na
geometria Euclidiana ou nos fractais auto-similares), para a atividade matematica.

Mesmo que cada disciplina, ou cada area da Matematica, tenha suas intersec¢bes nao
no modo de definir, mas no modo de produzir significado, se dissermos algo diferente de “a
dimensao de um espacgo vetorial de dimensao finita ¢ o nimero de vetores de uma base”, para
resolver problemas da Algebra Linear, pode ndo ocorrer um compartilhamento de
interlocutores.

A producdo de significados para as no¢des da Matematica, por pessoas ndo experientes
na area em questdo, pode ndo possuir uma fronteira delimitada como em determinadas areas da
Matemética que tém fronteiras bem definidas. Isso foi visto, conforme j& mencionei, em Silva
(2003). Ele propds o seguinte: “R2={(x,y) tal que X, y€ R}. Investigue se é possivel existir um
espaco vetorial real (isto €, R é o corpo dos escalares) onde R? é o conjunto de vetores desse
espaco e que tenha dimenséo 3” (SILVA, 2003, p. 41). Nessas circunstancias, ndo comportava
falar de dimensdo como na Geometria Euclidiana para resolvé-lo, o que acabou gerando muitas
discussdes nessa turma. Mesmo depois de Silva (2003) ter apresentado a resposta do problema
— de que é possivel existir um espaco vetorial real com operacdes ndo-usuais onde R? é o
conjunto de vetores desse espaco e que tem dimensao 3 — ainda havia uma pessoa que acreditava
na sua construcdao como legitima, ou seja, vetores sdo segmentos orientados, representados por
pares e ternas, R? é o plano (tem um comprimento e uma largura e que também pode ser descrito
como um par de coordenadas) e R® é o espaco, sendo dimensdo a quantidade de informacéo
necessaria para a localizacdo de um ponto no plano ou no espaco.

A pesquisa de Silva (2003) me permitiu dizer que as pessoas podem produzir tanto
significados ndo-matematicos para dimensdo, como os da Geometria Euclidiana e outros no
interior da atividade proposta por ele, quanto significados matematicos para dimensdo que
correspondem a definico dada na Algebra Linear. Explorar essas diferencas em disciplinas de
Matematica contribuem para que os futuros professores de matematica possam experimentar

diferentes produgdes de significado para nogdes, ndo para supervalorizar alguma delas, mas
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para ampliar tanto o seu modo de ver a Matematica quanto o repertério de possibilidades de

leitura dos alunos.

Uma constituicéo historica da Algebra Linear

Falar de dimensdo por meio de historiografias se apresentou como um grande desafio,
primeiro por causa da falta de clareza das fontes sobre nogdes de dimenséo e segundo por nao
estar interessada em constituir ou reconstituir uma génese da nocdo de dimensédo para chegar
na esséncia dela. O objetivo foi abordar a diversidade, diferentes modos de producdo de
significado que podem ser lidos, em particular, em algumas historias da Algebra Linear
(BOURBAKI, 1976; DORIER, 1995), que acabaram legitimando um modo especifico de falar
de dimenséo.

Na dissertacdo, acabei fazendo uma constituicio da Algebra Linear de modo
cronoldgico, ndo para falar de fatos como eles realmente aconteceram, mas para apresenta-los
de forma a gerar uma discussdo do que estava acontecendo no desenvolvimento/criacdo dessa
area, por alguns historiadores, e como a nocdo de dimensdo apareceu nesse Processo,
ressaltando alguns aspectos.

O primeiro deles foi a propria dificuldade no que se refere a dimensdo. Por exemplo,
Dorier (1995) fala sobre as nogbes de posto e dimensdo e a relagdo entre elas no
desenvolvimento da Algebra Linear, quando menciona o periodo relacionado a Cramer, Euler
e Frobenius. No entanto, nos textos historicos que consultei, ndo encontrei a definicdo de
dimensdo relacionada com posto. Atualmente, tal definicdo é dada do seguinte modo: “A
dimensdo comum do espaco-linha e do espago-coluna de uma matriz A é chamada posto de A,
que nos denotamos por pos(A); a dimensao do espaco-nulo de A é chamada nulidade de A, que
no6s denotamos por nul(A)” (ANTON E RORRES, 2006, p. 192).

O segundo refere-se a fala de Bourbaki (1976) a respeito do trabalho de Fermat. Para
Bourbaki (1976), € no trabalho desse matematico que esta o gérmen da geometria de n-
dimensdes, porque ele estava interessado em classificar curvas e problemas que se reduzem a
uma equacao com n incdgnitas, sendo n pertencente ao conjunto dos nimeros naturais, para
determinar pontos, retas (ou curvas), planos e superficies (conicas, quadricas e outras). I1sso
significou ampliar a noc¢ao de dimenséo por possibilitar pensar em espacos de dimensdo maior

que trés, que é a dimensdo do espago usual euclidiano. Encontra-se no trabalho de Fermat, de
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acordo com Bourbaki (1976), o principio de dimensdo na algebra e na geometria algébrica e a
fusdo da algebra e geometria por ele relacionar curvas com equacdes. Dessa fusdo de algebra e
geometria tem-se contribuicdes para a Algebra Linear em que, por exemplo, na classificacdo
de conicas e quadricas pode-se discutir noges de autovalores, autovetores, rotacOes e
translacdes.

Outro aspecto a ser destacado € o trabalho de Hamilton que também deixou de lidar com
0 espaco usual de dimens&o 3. Ele, assim como outros matematicos, tentou, em vao, generalizar
a representacdo geométrica dos nimeros complexos para a dimensdo 3 sobre o conjunto dos
nUmeros reais e acabou criando 0s quatérnios, que sdo nimeros algébricos identificados como
um escalar e um vetor em R3. Os quatérnios se apresentam como sistemas de objetos de quatro
dimensGes e influenciaram na evolugdo do conceito de vetor.

O proximo aspecto se refere aos trabalhos de Grassmann e Peano. Bourbaki (1976)
afirma que a obra do primeiro foi criada em soliddo quase total e foi durante muito tempo mal
conhecida. Grassmann construiu um vasto edificio algébrico-geométrico. Ele criou a Teoria da
Extensdo que é, de acordo com Dorier (1996), baseada na descricdo de um modo de geracéo e
cuja origem possui uma analogia com a geometria.

As nocdes de base e dimensdo aparecem no contexto da teoria de Grassmann como
resultado de uma busca pela independéncia dos objetos de seus modos iniciais de geracéo.
Dorier (1996) afirma que Grassmann ndo usou o termo base e somente usou o0 termo dimenséo
ao fazer mencdo a geometria. No entanto, Dorier (1996) usa a palavra dimensdo, em seu
significado moderno, para fazer uma relacdo a teoria moderna de espaco vetorial e diz que essa
nogdo estd presente na Teoria da Extensdo como: “numero de métodos de evolugdo
fundamentais independentes necessarios para gerar todo o sistema [de ordem n e representado
como um espaco linear] desde o elemento inicial” (DORIER, 1996, p. 177). A ordem n é a
dimensdo com referéncia a uma base (métodos de evolucéo fundamentais).

Em 1888, Peano publicou em seu Calcolo Geometrico, uma verséo da leitura do trabalho
de Grassmann no qual apresentou uma defini¢cdo axiomatica do que ele chamou de um sistema
linear, a primeira defini¢cdo axiomatica de espaco vetorial e, dentre outras, a de dimensdo, em
termos modernos (DORIER, 1995; BOURBAKI, 1976).

Peano definiu dimensdo como “o numero de dimensdes de um sistema linear € o nimero
maximo de elementos independentes do sistema” (DORIER, 1996, p. 183). Esta defini¢do ndo

é similar a definicdo de Grassmann. A principal diferenca, como aponta Dorier (1996), é que a
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definicdo de Peano ndo esta vinculada a colecdo de geradores originais. O aspecto da geracao
estd ausente. No entanto, Dorier (1996) afirma que Peano enuncia um teorema que exibe a
relacdo entre a sua defini¢do de dimensao e o problema da geracéo.

Tanto os trabalhos de Grassmann quanto os de Peano ndo tiveram nenhum efeito
imediato na matematica, mas, ainda no século XIX, eles foram redescobertos e aplicados em
muitas novas &reas da matematica como, por exemplo, na teoria da forma diferencial. Isso
possibilitou o aparecimento de trabalhos como o Modern Algebra de van der Waerden, em
1930, A Survey of Modern Algebra de Garret Birkhoff, em 1941, Finite-Dimensional Spaces
de Paul R. Halmos, em 1942, e de Nicolas Bourbaki, em 1947, com o segundo capitulo do livro
I de Eléments de mathématique sob o titulo Algébre Linéairee. Segundo Dorier (1995), esses
trabalhos foram tentativas de apresentar as novas teorias para as propostas educacionais na
educacdo universitaria, mas que acabaram tendo grandes influéncias na teoria axiomatica de
espaco vetorial, contribuindo tanto para a matematica quanto para o ensino, sendo um marco
para a Algebra Linear.

Esses aspectos abordados apontam para o fato de que os matemaéticos destacados
produziram significados diferentes para as nogdes que hoje chamamos de nocdes da Algebra
Linear, tais como vetor, espaco vetorial, base, posto e dimensao, pois 0s objetos com os quais
esses matematicos lidaram eram diferentes. Por exemplo, Hamilton estava interessado nos seus
quatérnios e para isso ele constituia objetos que o ajudassem a lidar com eles, s6 para citar
alguns: nameros complexos, a no¢do de vetor, pares, ternas e quadras ordenadas. Grassmann,
estava interessado na sua teoria da extensao e por isso constituiu outros objetos como grandezas
extensivas, derivaveis e elementares, unidades (primitivas, relativas e absoluta) e sistemas de
unidades. Esse trabalho com objetos diferentes acabou, de certa forma, contribuindo para o
modo como vemos dimens&o, atualmente, na Algebra Linear.

Mesmo n&o buscando onde se comecou a falar de dimensdo, ou ter chegado ao ponto de
dizer “agora sim temos ‘a’ nogdo de dimens&o para a Algebra Linear”, o interessante do estudo
historico € ver que a designacdo de algo decorre de um processo de mudanca, de construcao de
diferentes teorias, em que as producdes de significados védo se alterando. Se dimenséo foi
pensada inicialmente do aspecto geométrico, ela passou a ser pensada do ponto de vista
algébrico-geométrico, como em Fermat ou em Hamilton ou em Grassmann, até uma

formalizacdo algébrica por Peano.
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Dimensao em falas cotidianas

A palavra dimens&o ndo € de dominio exclusivo da Matematica. Ela estd no mundo em
diferentes contextos do dia a dia e pode ser lida em termos de significados matematicos e nao-
matematicos. Para fazer essa leitura de dimensdo em falas cotidianas, me inspirei em Lakoff
(1987), em suas falas sobre categorias e categorizacOes e retirei frases que continham a palavra
dimensdo em fontes diversas: frases ouvidas por mim, frases que as pessoas ouviam e me
enviavam, frases de livros, revistas, de material escrito, frases recolhidas da internet por meio
de mecanismos de busca.

Trabalhar com categorizacdes, de acordo com Lakoff (1987), é uma atividade mais
complexa do que reunir objetos que possuem propriedades comuns. Uma tentativa de
categorizar essas frases, levantadas de diferentes fontes, em termos de significados matematicos
e ndo-matematicos se apresentou insuficiente. Para lidar com elas entdo, passei a analisa-las
tomando por base as categorias dos dicionarios de lingua portuguesa mais recentes. Ainda
assim, haviam muitas frases que na minha leitura ndo se encaixavam nas categorias dos
dicionarios. Como ndo estava interessada em simplesmente colocar frases que continham a
palavra dimensdo em categorias, utilizei as categorias dos dicionarios e criei outras, tentando
olhar para as diferencas e as semelhancas entre essas categorias.

Por exemplo, na frase “Leia aqui as promogdes que preparamos especialmente para as
empresas de média dimensao!”, li dimensao como “tamanho quantitativo”, assim como na frase
“Dimensao do absentismo ¢ exagerada. ‘Acho o nimero exagerado’, ¢ assim que presidente do
Sindicato [...] reage a noticia, publicada ontem [...], de que os trabalhadores municipais faltam
ao trabalho [...]”. Na primeira frase o quantitativo esta relacionado com classificacdo, pois o
Estatuto da Microempresa e da Empresa de Pequeno Porte (Lei n°® 9.841/99) estabelece uma
faixa de rendimentos para classificar empresas em pequeno ou médio porte (em termos
sinbnimos: pequena ou média dimensdo) e isso € importante por questdes administrativas,
previdenciarias e crediticias. Na segunda frase o quantitativo esta relacionado ndo com faixa de
rendimentos, com classificagdo, mas com uma quantificacéo fixa, geral.

Surgiram, também, outras leituras para dimensdo, como sdo 0s casos das empresas
denominadas Dimensdo que responderam ao meu questionamento sobre o significado dessa
denominacdo. Para essas empresas, dimensao ¢ “um nome que traduz a capacidade de uma

empresa sem limita-la, sugerindo alguma coisa grande ou de propor¢des imensuraveis” ou
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“quanto ao significado, na época foi considerado um nome de amplitude forte”. Essas falas
divergem das que recolhi em diferentes fontes e mesmo sem trabalhar em cima delas, no aspecto
das categorizacOes, as mantive na dissertacdo por se apresentarem como modos legitimos de
producdo de significado para dimenséo pelas pessoas que decidiram colocar 0 nome Dimenséo
em suas empresas.

Nem tudo foi categorizado, 0 que mostrou uma dificuldade minha diante da
complexidade em trabalhar com categorizagdes, uma dificuldade de leitura que pode se
assemelhar as dificuldades dos professores lerem as falas de seus alunos. Se quisermos fazer
com que um aluno produza significado para dimensao na dire¢do de “tamanho quantitativo” no
interior de uma atividade, é importante sabermos como ele utiliza dimensdo nessa atividade,
localizando-o, categorizando-o, para que a partir dai ocorra uma tentativa de fazer com que ele
compartilhe interlocutores — espaco comunicativo —, mesmo que depois ele deixe de participar
desse espaco e volte a falar de outro modo, se assim quiser.

No decorrer das leituras para as frases, utilizei falas de Wittgenstein, mais precisamente
da segunda fase de seus trabalhos (WITTGENSTEIN, 1985), sobre jogos de linguagem e regras
para dizer que ha varios jogos de linguagem possiveis quando usamos a palavra dimenséo e que
esses jogos so sdo possiveis de serem identificados quando € considerado o contexto em que a
palavra dimensdo esta sendo usada. Na dissertacdo eu apresentei uma analise comparativa entre
as falas de Wittgenstein com o MCS como um exercicio de teorizagdo. Nao abordarei essa
analise neste artigo, pois considero que ela requer leituras mais finas, mais aprofundadas, o que
espero fazer em outro momento. No entanto, considero hoje que os pressupostos do MCS foram
suficientes para a leitura que realizei, 0 que ndo significa que as falas de Wittgenstein sejam
menos importantes e sim que elas me propiciariam um modo diferente de olhar para o que foi

feito.

Ultimas consideragdes

Imagine uma grande folha de papel sobre a qual linhas retas, tridngulos, quadrados,
pentdgonos, hexagonos e outras figuras, em vez de ficarem fixos em seus lugares,
movem-se livremente em uma superficie, mas sem o poder de se elevarem sobre ela
ou de mergulharem abaixo dela, assim como as sombras — sé que com bordas firmes
e luminosas. Assim vocé tera uma no¢do bem correta de meu pais e de meus
compatriotas. Ai de mim, ha alguns anos, eu teria dito “meu universo”, mas agora
minha mente se abriu para perspectivas mais amplas das coisas. (Edwin A. Abbott
em Planolandia)
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Neste artigo, me coloquei na posicao de leitora-autora de algo que produzi, abordando
a nocao de comunicacdo do MCS no proprio falar desse processo de leitura da dissertagdo, que
considero ter sido uma leitura plausivel. Outras no¢des do MCS também foram abordadas pelo
fato de eu as ter assumido como pressupostos tedricos na pesquisa’.

Em salas de aula, as falas dos alunos demandam por uma leitura, por producdo de
significado por parte do professor e de outros alunos. Acredito que é importante discutir essa
demanda na formacdo de professores de matematica e a pesquisa que desenvolvi tentou ir nessa
direcdo, por meio do exercicio de uma leitura de diferentes modos de falar de e sobre dimenséo.
Isso pode contribuir para o desenvolvimento de leituras mais finas de residuos de enunciacfes
na pratica de professores em salas de aula com foco no compartilhamento de interlocutores para
que haja producdo de conhecimento.

Falar de dimens&o no dia a dia, ler dimensdo em falas diversas contribuiu ndo somente
para ampliacdo de repertorio de leitura dos alunos, mas também para modos de categorizar as
falas dos alunos, ndo uma categorizacdo a priori, Como uma antecipacdo ou padréo de ajuste,
mas uma categorizagdo no momento mesmo de sala de aula, no interior de uma atividade que
possa contribuir para que o professor e os alunos possam compartilhar interlocutores.

Em relacdo a dimensdo na Matematica do Matematico e em algumas histérias da
Algebra Linear, considero que a minha leitura tentou, novamente, enfatizar e mostrar as
diferencas, os diferentes modos de producédo de significados que ocorrem, ou podem ocorrer
guando falamos de e sobre dimensdo, se apresentando também como uma possibilidade de
experimentacao variada pelos professores em formacéo, seja inicial ou continuada, ndo para
superestimar alguma no¢éo, mas ampliar ou contribuir para leituras que os professores podem
fazer de seus alunos em sala de aula.

Em todas essas abordagens de dimensdo, o vivenciamento de diferentes modos de
producdo de significado para essa nogdo esteve voltado para uma ampliagdo de repertorio
matematico e de leitura de alunos, para que o professor, em sua atividade profissional, possa
tomar decisdes — como, por exemplo, 0 modo como agira em suas aulas — dirigidas a uma
intencdo didatica que visa a um compartilhamento de interlocutores para que haja producgéo de

conhecimento em salas de aula de matematica.

3 Néo foram utilizadas todas as nogdes do MCS devido ao foco da dissertagdo. Além disso, por ser um modelo
em movimento, novas nogdes surgiram depois da pesquisa realizada como é o caso das nog¢Ges de estranhamento
e descentramento (OLIVEIRA, 2011).
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